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Aufgabe 1
Sei π : X → P2 die Aufblasung von den Punkten p1, . . . , p5, wo

p1 = (1 : 0 : 0), p2 = (0 : 1 : 0), p3 = (0 : 0 : 1), p4 = (1 : 1 : 1), p5 = (−1 : 1 : 2).

Für i = 2, . . . ,5, sei Ci ⊂ P2 die Gerade durch p1 und pi, und sei C1 ⊂ P2 die Quadrik durch
p1, . . . , p5.

1. Beweisen Sie die Existenz von ein Morphismus η : X → P2, der die Kontraktion von
C̃1, . . . ,C̃5 ist.

2. Sei ϕ : P2 99K P2 die birationale Transformation ϕ = η ◦(π)−1. Was ist das Bild von eine
allgemeine Gerade durch p1 ?

3. Welche Grad hat das Linearsystem von ϕ ?

4. Finden Sie Polynomen P2,P3 ∈ C[x,y,z] homogen von Grad 2 und 3 so dass ϕ durch

(x : y : z) 99K (P3(x,y,z) : yP2(x,y,z) : zP2(x,y,z))

gegeben ist, und so dass ϕ = ϕ−1.


